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Este projeto tem como objetivo analisar problemas dentro da área Mecânica
Estat́ıstica Quântica. Consideramos a C∗-Algebra das matrizes complexas d
por d, denotada por Md, com a operação ∗ que é tomar a adjunta da matriz
dada. O espaço (Cd)n descreve um rede quântica com n-spins.

Para n fixo, dizemos que ω = ωn : Md ⊗Md ⊗ ...⊗Md︸ ︷︷ ︸
n

→ C é um

estado C∗-dinâmico se ωn(I
⊗n) = 1 e ωn(a) ≥ 0, quando a é um operador

positivo.
Fixamos um operador autoadjunto H : (Cd ⊗ Cd) → (Cd ⊗ Cd) que irá

definir um outro Hn o qual vai agir em (Cd )n = (Cd ⊗ Cd ⊗ .... ⊗ Cd) da
seguinte forma: Hn =

∑n−2
j=0 I

⊗ j ⊗H ⊗ I⊗ (n−j−2).

Seja o estado de Gibbs ρω = 1
Tr (e−Hn )

e−Hn associado a H

Fixada uma matriz autoadjunta L : Cd → Cd sejam λ1, ..., λd os autoval-
ores reais e ψj, j = 1, 2, .., d uma base ortonormal de autovetores de L.

Consideramos o C∗-estado ω dado por

ω(L1 ⊗ L1 ⊗ ....⊗ Ln) = Tr (ρω [L1 ⊗ L2 ⊗ ....⊗ Ln] )

que irá determinar de forma natural uma probabilidade µ no espaço de
Bernoulli {1, 2, .., d}n via

µ( j1, j2, ..., jn ) = w(Pψj1
⊗ Pψj2

⊗ ...⊗ Pψjn
).

Acima Pψ é o operador de projeção sobre ψ ∈ Cd onde |ψ| = 1. O objeto
do estudo são as propriedades da probabilidade µ.
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