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Num sentido bem amplo podemos dizer que a teag@dea € o estudo do
comportamento de sistemas dinamicos do ponto tke pisbabilistico. Este "ponto de vista”,
por sua vez, estd intimamente ligado a evolucapaeshde sistemas modelados por acdes de
grupos sobre os espacos, como por exemplo: espagedida, ou de probabilidade, munido
de uma transformacao que preserva a medida.

O objetivo deste trabalho foi estudar um dos jpais resultados desta teoria, 0
teorema de Birkhoff, e algumas de suas consequritsée teorema é uma versdo mais forte
do teorema da recorréncia de Poincaré. Enquanto @8s0 afirma, sobre determinadas
condi¢des, que para quase todo ponto x de um donjoensuravel E a érbita de x "retorna”
uma infinidade de vezes a este conjunto, o teomenBirkhoff nos da uma resposta mais
precisa dizendo qual é a frequéncia com que estt petorna ao conjunto E. Sob certas
condicOes esta frequéncia torna-se exatamente iaarce E.

Apresentamos duas aplicacbes do teorema de Birkdmof teoria de numeros.
Definimos um numero real y como balanceado se quémcia de cada algarismo em sua
expansao decimal é equidistribuida, ou seja, sa akrismo figura na expansao decimal de
y com uma frequéncia de um décimo. Na primeiracapfo, mostramos que, salvo um
conjunto de medida nula, todos os nimeros reaidbalmceados. Resultado esse devido a
Borel. Uma segunda consequéncia interessante gumt® se considerarmos a sequéngia
das poténcias de 2, podemos definir uma nova seguée forma que cada elementobge2
0 primeiro algarismo de,,. Entdo, para um algarismo néo nulo k, podemosapdi teorema
de Birkhoff e obter a frequéncia com que k apareceequéncia,,. Curiosamente o digito 1
€ 0 gue mais figura como primeiro algarismo dagmmas de 2.



